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６．平面図形

６－１．三角形の性質

６－１－１．三角形の辺と角

６－１－１－３．三角形の角の二等分線と線分の比

m 、n を正の数とする。線分AB上の点 Pが nm :PB:AP  を満たすとき、点 Pは線分ABを

nm : に内分するという。また、線分ABの延長上の点Qが nm :QB:AQ  を満たすとき、点

Qは線分ABを nm : に外分するという。

三角形ABCの角の二等分線に関して、次の定理が成り立つ。

三角形ABCの A の二等分線と辺BCとの交点は、辺BCを AC:AB に内分する。

［証明］

A の二等分線と辺BCとの交点をDとする。点Cを通り直線ADに平行な直線と直線

ABとの交点をEとする。

AD //ECより

AECBAD  …①

ACECAD  …②

ADは BAC の二等分線であるから

CADBAD  …③

①②③より

ACEAEC  …④

④より、三角形ACEは二等辺三角形であり、

AEAC  …⑤

AD //CEより

AE:BADC:BD  …⑥

⑤⑥より

AC:ABDC:BD 
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三角形の外角の二等分線に関して、次の定理が成り立つ。

ACAB  を満たす三角形ABCにおいて、 A の外角の二等分線と辺BCの

延長との交点は、辺BCを AC:AB に外分する。

［証明］

ACAB  の場合について、証明する。 ACAB  の場合についても、同様である。

A の外角の二等分線と、辺BCの延長との交点をDとする。点Cを通り直線ADに平行

な直線と辺ABとの交点をEとする。また、辺ABのAの側への延長上に点Xをとる。

AD //ECより

AECDAX  …①

ACEDAC  …②

ADは A の外角 XAC を二等分するから、

DACDAX  …③

①②③より

ACEAEC  …④

④より三角形ACEは二等辺三角形であり、

AEAC  …⑤

AD //ECより

DC:BDAE:AB  …⑥

⑤⑥より

DC:BDAC:AB 

（注）

ACAB  の場合、 A の外角の二等分線と直線BCとは平行である。
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